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平均点以上の人数 

  

  ３６人のクラスでテストを行いました。点数は０点から１００点までの整数でつき，全員が異なる得点に

なりました。次の問いに答えなさい。  

  

（１）平均点が５０点のとき，平均点以上の点数をとった生徒の人数として考えられるもののうち，最も少

ないものと最も多いものを答えなさい。 

  

（２）平均点があああ点のとき，平均点以上の点数をとった生徒の人数として考えられるもののうち，最

も少ないものは１４人です。あああにあてはまる整数を答えなさい。 

 

  

最難関問題 
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平均点以上の人数 （１）９人，２７人 （２）７３，７４，７５ 

 

（１） 

  最少 

   平均点以上の生徒が最も少なくなるのは，おおむね図①のように，４９点以下の連続した得点の生徒

と，１００点以下の連続した得点の生徒の２組に分かれる場合です。３６人全員が４９点以下の組の場

合は，平均点５０点に対して１＋２＋３＋…＋３６＝（１＋３６）×３６÷２＝６６６（点）足りませ

ん。ここから，最も得点の低い生徒を１００点にすると，１００－５０＝５０（点）より， 

３６＋５０＝８６（点）合計点が上がります。次に，２番目に得点の低い生徒を９９点にすると， 

３５＋４９＝８４（点）合計点が上がります。よって，８６＋８４＋…の和が６６６くらいになればよ

いことになります。８人の生徒の得点を上げると，８６－２×７＝７２（点）であることから， 

（８６＋７２）×８÷２＝６３２（点）合計点が上がるので，６６６－６３２＝３４（点）たりません。

これが図②の場合で，ここから３４点合計点を上げるためには，例えば４９点の生徒の得点を 

４９＋３４＝８３（点）にすればよいので，８＋１＝９（人）が最少です。 

 

   図①                  図② 

 

 

 

  最多 

   平均点以上の生徒が最も多くなるのは，おおむね図③のように，０点以上の連続した得点の生徒と，

５０点以上の連続した得点の生徒の２組に分かれる場合です。３６人全員が５０点以上の組の場合は，

平均点５０点に対して０＋１＋２＋…＋３５＝（０＋３５）×３６÷２＝６３０（点）高くなります。

ここから，最も得点の高い生徒を０点にすると，５０－０＝５０（点）より， 

３５＋５０＝８５（点）合計点が下がります。次に，２番目に得点の低い生徒を１点にすると， 

３４＋４９＝８３（点）合計点が下がります。よって，８５＋８３＋…の和が６３０くらいになればよ

いことになります。８人の生徒の得点を下げると，８５－２×７＝７１（点）であることから， 

（８５＋７１）×８÷２＝６２４（点）合計点が下がるので，まだ６３０－６２４＝６（点）高いまま

です。これが図④の場合で，ここから６点合計点を下げるためには，例えば５０点の生徒の得点を 

５０－６＝４４（点）にすればよいので，２８－１＝２７（人）が最多です。 

 

   図③                  図④ 

  

最難関問題 
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（２）（１）にならって，図⑤のように考えます。 

 

   図⑤ 

 

 

   このとき，２２人の合計点は平均が□点となるときより（２２＋１）×２２÷２＝２５３（点）低く，

１４人の合計点は（８７＋１００）×１４÷２－□×１４＝１３０９－□×１４（点）高いので， 

  １３０９－□×１４－２５３＝０より，□×１４＝１３０９－２５３＝１０５６となります。 

  □＝１０５６÷１４＝７５余り６より，□は７５以下です。 

   □＝７５のとき，図⑥の場合で上の式の余り６より，平均７５点より合計点で６点高いことになりま

す。７５点以上の生徒を１人減らすと６点より多く下がってしまうので，例えば８７点の生徒の得点を 

７５点以上のままである８７－６＝８１（点）にすれば条件を満たします。よって，７５点は答えのひ

とつになります 

 

   図⑥                 図⑦ 

 

 

 

   □＝７４のときは図⑦のようになるので，２２人の合計点は１×２２＝２２点下がりますが，すべて

の生徒の合計点も１×３６＝３６（点）下がります。よって，図⑦では平均７４点より合計点で 

６＋３６－２２＝２０（点）高いことになります。ここでも，１４人のだれか，例えば８７点の生徒の

点数を８７－２０＝６７（点）にしようにも，すでに６７点の生徒はいるのでうまくいきません。よっ

て，例えば８７点と８８点の生徒の得点を１０点ずつ下げて７７点と７８点にするといったことになる

ので，最少の人数は１４人のままとなり，７４点も答えのひとつになります。 

   □＝７３のときも同様です。図⑧では平均７３点のときより２０＋３６－２２＝３４（点）高いので

すが，８７－３４＝５４（点）の生徒はすでにいるので，平均点以上の最少の人数は１４人のままです

から，７３点も答えのひとつです。 

   □＝７２では，図⑨において３４＋３６－２２＝４８（点）で，８７－４８＝３９（点）となるので，

８７点の生徒の点数を３９点にして，平均点以上の生徒を１３人にできます。 

 

   図⑧                 図⑨ 

 

 

以上より，□＝７３，７４，７５です。 

最難関問題 
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