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平方数の差 

 

 １，４，９，１６，２５，…のような，同じ整数２個の積にあたる数を，平方数といいます。次の問いに

答えなさい。 

 

（１）差が４５であるような２つの平方数の組みあわせをすべてこたえなさい。 

 

（２）差が２４０であるような２つの平方数の組みあわせをすべてこたえなさい。 
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平方数の差 

（１）（４，４９），（３６，８１），（４８４，５２９） 

（２）（１６，２５６），（４９，２８９），（１２１，３６１），（２８９，５２９）， 

（７８４，１０２４），（３４８１，３７２１） 

 

（１）平方数の差の数列は，連続する奇数の列であることを利用します。 

 

 

 

   例えば平方数９と４９の差は，７＋９＋１１＋１３＝４０となるように，平方数の差は連続する奇数

の和となります。 

   奇数の和が４５という奇数になるのは，奇数を奇数個たした場合です。４５を２つの奇数をかける式

で表すと，４５×１，１５×３，９×５となります。 

   ９×５＝５＋７＋９＋１１＋１３で，５は（５＋１）÷２＝３（番目）の奇数なので， 

３－１＝２（番目）の平方数である２×２＝４と，２＋５＝７（番目）の平方数である７×７＝４９の

差と一致します。 

 １５×３＝１３＋１５＋１７で，１３は（１３＋１）÷２＝７（番目）の奇数なので， 

７－１＝６（番目）の平方数である６×６＝３６と，６＋３＝９（番目）の平方数である９×９＝８１

の差と一致します。 

 ４５×１はそのまま４５で，４５は（４５＋１）÷２＝２３（番目）の奇数なので， 

２３－１＝２２（番目）の平方数である２２×２２＝４８４と，２３×２３＝５２９の差と一致します。 

   以上より，（４，４９），（３６，８１），（４８４，５２９）が答えとなります。 
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（２）奇数の和が２４０という偶数になるのは，奇数を偶数個たした場合です。たとえば，３＋５＋７＋９

は，４つの奇数の平均が偶数６なので，３＋５＋７＋９＝６×４＝２４となります。 

２４０を２つの偶数をかける式で表すと，１２０×２，６０×４，４０×６，３０×８，２４×１０，

２０×１２となります。 

   １２０×２＝１１９＋１２１で，１１９は（１１９＋１）÷２＝６０（番目）の奇数なので， 

６０－１＝５９（番目）の平方数である５９×５９＝３４８１と，５９＋２＝６１（番目）の平方数で

ある６１×６１＝３７２１の差と一致します。 

   ６０×４＝５７＋５９＋６１＋６３で，５７は（５７＋１）÷２＝２９（番目）の奇数なので， 

２９－１＝２８（番目）の平方数である２８×２８＝７８４と，２８＋４＝３２（番目）の平方数であ

る３２×３２＝１０２４の差と一致します。 

   ４０×６＝３５＋３７＋３９＋４１＋４３＋４５で，３５は（３５＋１）÷２＝１８（番目）の奇数

なので，１８－１＝１７（番目）の平方数である１７×１７＝２８９と，１７＋６＝２３（番目）の平

方数である２３×２３＝５２９の差と一致します。 

   ３０×８＝２３＋２５＋２７＋２９＋３１＋３３＋３５＋３７で，２３は 

（２３＋１）÷２＝１２（番目）の奇数なので，１２－１＝１１（番目）の平方数である 

１１×１１＝１２１と，１１＋８＝１９（番目）の平方数である１９×１９＝３６１の差と一致します。 

   ２４×１０＝１５＋１７＋１６＋２１＋２３＋２５＋２７＋２９＋３１＋３３で，１５は 

（１５＋１）÷２＝８（番目）の奇数なので，８－１＝７（番目）の平方数である 

７×７＝４９と，７＋１０＝１７（番目）の平方数である１７×１７＝２８９の差と一致します。 

   ２０×１２＝９＋１１＋１３＋１５＋１７＋１９＋２１＋２３＋２５＋２７＋２９＋３１で，９は 

（９＋１）÷２＝５（番目）の奇数なので，５－１＝４（番目）の平方数である４×４＝１６と， 

４＋１２＝１６（番目）の平方数である１６×１６＝２５６の差と一致します。 

 

   以上より， 

（１６，２５６），（４９，２８９），（１２１，３６１），（２８９，５２９），（７８４，１０２４）， 

（３４８１，３７２１）が答えとなります。 
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