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垂心 

 

三角形ＡＢＣの各頂点から向かいあう辺に向けて垂直な線ＡＤ，ＢＥ，ＣＦを引いたところ，図のように

一点Ｇで交わりました。また，ＢＤとＤＣの長さの比は１０：７，ＧＢとＧＣの長さの比は５：４となりま

した。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 このとき，ＡＥとＥＣの長さの比を求めなさい。 
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垂心 ２：５ 

 

 図①のように三角形ＢＧＦとＣＧＥは５：４の相似なので，ＧＦ：ＧＥ＝５：４です。次に，図②におい

て三角形ＢＧＡとＣＧＡは面積の比が１０：７です。また，高さの比はＧＦ：ＧＥ＝５：４なので，底辺の

比ＡＢ：ＡＣ＝
１０

５
：

７

４
＝８：７です。 

 

   図①                   図② 

 

 

 

 

 

 

 

 三角形ＡＢＣは，ＡＢを底辺とすると高さはＣＦ，ＡＣを底辺とすると高さはＢＥなので，ＣＦ：ＢＥは

ＡＢ：ＢＣ＝８：７の逆比で７：８です。ここから，（⑤＋４）：（④＋５）＝７：８という比例式が成り立

ちます。比例式を解くと，（④＋５）×７＝（⑤＋４）×８より，㉘＋35＝㊵＋32，３＝⑫，１＝④となり

ます。 

よって，図③のように点ＥからＡＤに垂直な線ＥＨを引くと，三角形ＢＤＧとＥＨＧは 

２０：４＝５：１の相似となるので，ＢＤ：ＥＨ＝１０：２，ＣＤ：ＥＨ＝７：２となります。 

三角形ＡＤＣと三角形ＡＨＥは７：２の相似なので，ＡＥ：ＥＣ＝２：（７－２）＝２：５です。 

 

   図③ 
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