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面積の大小と頂点の範囲・２ 

 

下の図は円周を１２等分する点と中心Ｏをかいた円に，正三角形ＡＢＣと正六角形ＤＥＦＧＨＩをかいた

ものです。 

（１）三角形ＡＢＣの内部に点Ｐをとって，三角形ＢＣＰの面積が三角形ＦＧＰの面積より大きくなるよう

にします。点Ｐの位置として考えることができる範囲の面積は，三角形ＡＢＣの面積の何倍ですか。 

 

（２）円の内部に点Ｐをとって，三角形ＢＣＰの面積が三角形ＥＦＰの面積より大きくなるようにします。

点Ｐの位置として考えることができる範囲を１組の三角定規を用いて作図し，斜線で示しなさい。図形

は練習用も含めて余分にかいてあります。 
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面積の大小と頂点の範囲・２ （１）
４

９
倍 （２）解説の＜図６＞参照 

 

（１）＜図１＞において，三角形ＢＣＯとＦＧＯの面積は等しくなっています。ここで，直線ＥＨを引くと，

点Ｏを通って辺ＢＣやＦＧと平行な直線になります。点Ｐを直線ＥＨ上にとると，三角形ＢＣＰとＦＧ

Ｐの面積は等しくなります。 

点Ｐを直線ＥＨよりもＡに近い範囲にとると，三角形ＢＣＰの高さはＯＪより長く，三角形ＦＧＰの

高さはＯＫより長くなるのでどちらの三角形の面積も大きくなりますが，ＯＪに対する三角形ＢＣＰの

高さの割合の方が，ＯＫに対する三角形ＦＧＰの高さの割合よりも大きいので，三角形ＢＣＰの方が三

角形ＦＧＰよりも面積が大きくなります。よって，＜図２＞の斜線部分が点Ｐの範囲です。斜線部分は

正三角形で，三角形ＡＢＣと相似比が２：３となるので，面積は
２×２

３×３
＝

４

９
（倍）です。 

 

＜図１＞                  ＜図２＞ 
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（２）＜図３＞において点Ｏの位置に点Ｐを重ねると，三角形ＢＣＰとＥＦＰの面積は等しくなります。ま

た，ＢＣとＥＦの交点Ｌの位置に点Ｐを重ねると，三角形ＢＣＰとＥＦＰの面積はどちらも０㎝２にな

るので，やはり等しくなります。ここで，＜図４＞のように直線ＬＯを引きます。ＬＯ上に点Ｐをとる

と，ＰＭ：ＯＪ＝ＰＮ：ＯＫとなるので，三角形ＢＣＰとＥＦＰの高さは，同じ割合で変化します。よ

って，三角形ＢＣＰとＥＦＰの面積は等しくなります。 

 

   ＜図３＞                 ＜図４＞ 
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   続いて，三角形ＢＣＯとＢＣＱの面積が等しい点に注目をして＜図５＞のように平行線を２本引き，

その交点をＲとします。三角形ＢＣＲの面積は三角形ＢＣＯと等しく，三角形ＥＦＲの面積は三角形Ｅ

ＦＯと等しいので，Ｒの位置にＰを重ねても，三角形ＢＣＰとＥＦＰの面積は等しくなります。 

直線ＬＲ上に点Ｐを取っても，上の場合と同様にして三角形ＢＣＰとＥＦＰの面積は等しくなるので，

直線ＬＯとＬＲによって区切られた，＜図６＞の範囲が答えとなります。 

 

＜図５＞                  ＜図６＞ 
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