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レーザー光線と小正方形のアドレス 

 

 １辺が１㎝の小正方形をすき間なく並べて，図１のような長方形ＡＢＣＤを作ります。対角線ＡＣ上を 

ＡからＣに向けて進む点Ｐが通過する小正方形について，考えます。また，図２のように，ＡからＢの向き

に２行目，ＡからＣの向きに３列目に並ぶ小正方形を，（２，３）と表すことにします。 

 

   図１              図２ 

 

 

 

 

 

 

（１）ＡＢ＝１２㎝，ＡＤ＝１５㎝のとき，点Ｐが１０番目に通過する小正方形を，（□，△）の形で答え

なさい。 

 

 

（２）点Ｐが１９番目に通過する小正方形が（１０，１４）です。このとき，長方形ＡＢＣＤの面積として

考えられるものを，小さい順に３つ答えなさい。 

 

 

（３）点Ｐが１５０番目に通過する小正方形が（６１，９５）です。このとき，長方形ＡＢＣＤの面積とし

て考えられるもののうちで，小さいほうから５番目のものを答えなさい。 
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レーザー光線と小正方形のアドレス 

（１）（５，７） （２）１５０㎝２，２１６㎝２，２９４㎝２ （３）８６２４㎝２ 

 

（１）１２，１５を最大公約数の３で割ると４，５になるので，対角線ＡＣは，図①のように４㎝×５㎝の

長方形の通過を３回くり返します。４㎝×５㎝の長方形において，対角線はあみ目をかけた左上の正方

形をはじめに通過し，以降は①～③および１～４の直線を横切るごとに新しい正方形を通過するので，

１＋３＋４＝８（個）の正方形を通過します。よって，１０番目は図①のかげをつけた正方形で， 

  （５，７）です。 

 

   図①             図② 

 

 

 

 

 

 

 

（２）図③のように考えると，（１０，１４）は１＋９＋１３＝２３（番目）に通過する正方形です。それが 

１９番目になるのは，図④のように，２３－１９＝４（回），２方向の直線を同時に横切るためです。 

 

   図③                   図④ 

 

 

 

 

 

 

 

 

   このとき，斜線部分の長方形のたての長さは，９÷５＝１.８より大きく，９÷４＝２.２５以下の整数㎝

なので，２㎝です。横の長さは，１３÷５＝２.６より大きく，１３÷４＝３.２５以下なので，３㎝です。

長方形ＡＢＣＤは斜線部分の長方形と相似なので，たて１０㎝，横１４㎝以上でたてと横の長さの比が 

２：３の場合を考えて， 

１０×１５＝１５０（㎝２），１２×１８＝２１６（㎝２），１４×２１＝２９４（㎝２）です。  
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（３）（２）と同様に考えると，１＋６０＋９４＝１５５，１５５－１５０＝５より，対角線ＡＣは図⑤のよう

に５回同時に２方向の直線を通過します。 

 

   図⑤ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

斜線部分の長方形のたての長さは，６０÷６＝１０より大きく，６０÷５＝１２以下の整数㎝なので， 

１１㎝か１２㎝です。横の長さは，９４÷６＝１５.６…より大きく，９４÷５＝１８.８以下なので， 

１６㎝か１７㎝か１８㎝です。ただし，たてと横の長さは㎝の単位において互いに素な整数でなければなら

ないので，（たて，横）＝（１１㎝，１６㎝），（１１㎝，１７㎝），（１１㎝，１８㎝），（１２㎝，１７㎝）

の４通りが考えられます。長方形ＡＢＣＤは斜線部分の長方形と相似で，たてが６１㎝，横が９５㎝以上な

ので，  

（１１㎝，１６㎝）→（６６㎝，９６㎝），（７７㎝，１１２㎝），… 

（１１㎝，１７㎝）→（６６㎝，１０２㎝），（７７㎝，１１９㎝），… 

（１１㎝，１８㎝）→（６６㎝，１０８㎝），（７７㎝，１２６㎝），… 

（１２㎝，１７㎝）→（７２㎝，１０２㎝），（８４㎝，１１９㎝），… 

となって，小さいほうから５番目は，７７×１１２＝８６２４（㎝２）です。 
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